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Fonte: OLIVEIRA, M. B. de. Fra¢des: explorar para compreender. In: PARANA. Secretaria de
Estado da Educacdo. Superintendéncia de Educacdo. Os desafios da escola publica
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TAREFA 1 — O NUMERO RACIONAL E SUAS DIFERENTES REPRESENTACOES

Separe a tira branca, que serd o Inteiro Referencial e servird para fazermos algumas
comparagodes.
Para as demais tiras siga as orientacGes a seguir:
a) Pegue a tira cor de rosa e divida-a em 2 (duas) partes iguais. Escreva em cada uma
das partes todas as representacGes numeéricas que vocé conhece.
b) Pegue atiraverde e divida-aem 4 (quatro) partesiguais. Escreva em cada uma das
partes todas as representa¢des numéricas que vocé conhece.
c) Pegue a tira azul e divida-a em 5 (cinco) partes iguais. Escreva em cada uma das
partes todas as representa¢des numéricas que vocé conhece.
d) Pegue a tira amarela e divida-a em 8 (oito) partes iguais. Escreva em cada uma das
partes todas as representacdes numéricas que vocé conhece.
e) Pegue atiravermelhaedivida-aem 10 (dez) partesiguais. Escreva em cada uma das
partes todas as representacdes numéricas que vocé conhece.
f) Em cada uma das tiras vocé fez a representacdo numérica de diferentes formas,
identifiqgue e nomeie cada uma dessas representacdes.
g) Expliqgue como vocé obteve cada uma dessas representacgoes.

TAREFA 2 — RECONSTRUINDO A UNIDADE

a) Afigura dada a seguir representa %da unidade, desenhe a figura completa.

b) A figura dada a seguir representa %da unidade, desenhe a figura completa.
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c) A figura dada a seguir representa %da unidade, desenhe a figura completa.

N

Tarefa adaptada de Quaresma (2010).

TAREFA 3 — DEFININDO FRACOES IMPROPRIAS E NUMEROS MISTOS

Usar o material construido na tarefa 1 da parte 3.

1) Com o auxilio do seu material, compare as fracoes % 775%70
Essas fragées tem numerador igual a 1 e sGo chamadas fragdes unitdrias.
a) Qual a maior fragdo unitaria no seu material? E a menor?
b) Qual a rela¢do entre o denominador da fragdo unitaria e seu tamanho?
2) Pegue o inteiro do seu material e compare com as outras partes. Para cada uma,
verifigue quantas pecas sdo necessdrias para formar o inteiro. Represente

numericamente e escreva a que conclusao vocé chegou.

3) Cologuesobrea mesa, ladoalado, o correspondentea ?, substitua porinteiros o que
for possivel e represente numericamente a substituicao efetuada.

4) Coloquesobrea mesa, ladoa lado, o correspondentea 1:3. Substitua porinteiros o que

for possivel e represente numericamente a substituicdo efetuada.
5) AnotagGes sobre os resultados do experimento:

TAREFA 4 — DEFININDO FRACOES EQUIVALENTES

Usar o material construido na tarefa 1 da parte 3.

1 . ~

1) Pegue a peca representada por > ho seu material de fracdes. Usando o restante o
. P 1
material, verifique com que outras pegas podemos formar >

. ~ L. 1
2) Em cada caso, anote quantas pecas de cada tipo sdo necessarias para formar b

representando matematicamente todas as possibilidades.
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3) Forme - com outras fragdes que ndo fazem parte do seu material e registre todas as

possibilidades que encontrar.
4) Em Matematica, costumamos dizer que as fragdes que vocé encontrou nesse

. ~ . 1 - _—
experimento sdo equivalentes a 5~ Escreva uma explicacdo para essa ideia.

5) Vamos fazer o mesmo com outras fracdes, escrevendo os resultados na tabela a seguir:

Fragcdo . )
s Fragées equivalentes
inicial

G| =D =R (W] RN =

6) Faca outrasexperiéncias com seu material e discuta com seu grupo. Anote o que vocés
observaram até agora e elabore uma regra para escrever fragdes equivalentesa uma
fracdo dada, representando-a também em linguagem matematica.

Lembre-se que essa regra deve “valer” para as outras fragdes.

TAREFA 5 — TRABALHANDO COM FRACOES EQUIVALENTES

Quadro das fragdes

Observando o quadro das fragdes responda as questdes a seguir:

~ . 1
a) Represente todas as fracdes equivalentes a >
. 1 -
b) E equivalentes a 3 quais sdo elas?

. ~ . 1
c) Quais sdo as equivalentes a g?

Universidade Estadual do Parana — UNESPAR | 2019 - 2022




&t
Projeto de Pesquisa: PRPGEM

Ensino Exploratério de Matematica na Educagdo Basica
Financiamento:
Conselho Nacional de Desenvolvimento Cientifico e
Tecnolégico - CNPq

UNESPAR

. 3 .
d) De quantas formas diferentes posso representar Z? Quais sdo elas?

e) Vocé consegue estabelecer outras relagdes de equivaléncia observando o quadro
das fragbes?
f) Explique com suas palavras o que vocé entende por fragdes equivalentes.
Tarefa adaptada de Quaresma (2010).

SOBRE AS TAREFAS DA PARTE 3 —REPARTINDO A UNIDADE

Duracgdo:
= 8aulas

Unidade temdtica:
* Numeros e Algebra

Conteudo:
= Fragles

Ano de escolaridade:
= 62ano do Ensino Fundamental

Objetivos para o conjunto de tarefas:
= Compreender e utilizar um nimero racional nas suas diferentes representacdes:
fracdo, numero decimal, nimero misto, porcentagem e pictérica;
= Reconhecer fracdes que representam nimeros maiores que a unidade;
= |dentificar fracdes equivalentes;
= |dentificar e dar exemplos de fracGes equivalentes a uma fra¢do dada.

APRESENTACAO

A Unidade Diddtica estd organizada em cinco partes, cada uma abrangendo um
conjunto de ideias matemadticas, consideradas essenciais para a compreensao dos alunos a
respeito das fragdes, que denominamos:

Parte 1 - Explorando Situag¢des de Contagem
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Parte 2 - Explorando Situacbes de Partilha
Parte 3 - Repartindo a Unidade

Parte 4 - Diferentes Representa¢des do Numero Racional (Fragdo, Numero Decimal e
Porcentagem)

Parte 5 - As Diferentes Interpretacdes do Numero Racional (Parte-Todo; Operador;
Medida; Razdo e Quociente)

Na busca de alternativas para reformularo modo como abordamos esse conteddo no
Ensino Fundamental, observamos que estudiosos tém defendido a Investigacdo Matematica,
mais especificamente a perspectiva do Ensino Exploratério, como uma metodologia que
colabora para aprendizagem matematica dos alunos, com compreensao.

Segundo Ponte, Brocardo, Oliveira (2013), “em numerosas experiéncias ja
empreendidas com trabalho investigativo, os alunos tém mostrado realizar aprendizagens de
grande alcance e desenvolver um grande entusiasmo pela Matematica” (p. 10). Nesses
estudos, destacam-se as prdticas de ensino exploratdrio, em que os alunos aprendem a partir
do seu envolvimento com tarefas que contemplam ideias e representacdes matematicas que
eles podem compreender e produzir significado.

Nesta perspectiva, o que se propde nessa Unidade Diddtica é desenvolver os
conteudos a partir de tarefas desafiadoras, por meio de praticas de ensino exploratério que,
segundo Canavarro(2011) visam proporcionar ao professor melhores condi¢des para conduzir
produtivamente as discussGes matematicas. Essas praticas serdo descritas mais
detalhadamente no encaminhamento metodoldgico.

O trabalho tem como objetivo principal discutir o potencial das praticas de ensino
exploratdrio para promover a aprendizagem matematica dos alunos do 6° ano a respeito do
conteudo de fragdes.

As tarefas propostas nessa unidade didatica sdo, em sua maioria, inspiradas e
adaptadas das producdes de Bertoni (2008), Quaresma (2010) e de Lamon (2005).

ORIENTACOES METODOLOGICAS

Este material didatico foi fundamentado na tendéncia metodoldgica da Investigacdo
Matematica, com foco nas aulas e tarefas exploratdrias, sendo assim todas as aulas serdo
norteadas através da perspectiva do Ensino Exploratdrio da Matematica. No Quadro abaixo,
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elaborado com base nos textos de Canavarro (2011) e Canavarro, Oliveira, Menezes (2012),
apresentamos algumas orientac¢des para o desenvolvimento das aulas nessa perspectiva.

A antecipacdo corresponde essencialmente a uma previsdao por parte do
professorde como os seusalunosirdoabordarastarefasque lhes coloca com
vista a relacionaraquiloque eles poderdo fazer com o propédsito matematico
da aula. Ao antecipar, o professor dedica-se a: prever a interpretacdoe o
Antecipar | envolvimento dos alunos na tarefa; elencar uma diversidade de estratégias,
corretas e incorretas, que os alunos poderao usar, com diferentes graus de
sofisticacdo; relacionar essas estratégias com os conceitos, representacoes,
ou procedimentos que quer que os alunos aprendam e/ou com as
capacidades que quer que eles desenvolvam.

A monitorizacao corresponde a apropriagao por parte do professor das
estratégias eresolugbes que os alunos realizam durante o trabalho auténomo
com o objetivo de avaliar o seu potencial para a aprendizagem matematica a
promover na turma. Ao monitorizar, paraalém de verificar se os alunos estdo
Moni a trabalhar na tarefa, o professor dedica-se a: observar e ouvir os alunos ou
onitorar grupos; avaliar a validade matematica das suas ideias e resolucoes;
interpretar e dar sentido ao seu pensamento matematico, mesmo que lhe
pareca estranho e/ou ndo o tenha antecipado; ajudar os alunos em
dificuldade a concretizar resolu¢Ges que tenham potencial matematico

relevante para o propdsito matematico da aula.

Selecionar corresponde a identificar os alunos ou grupos cujas resolugdes sao
importantes para partilhar, comtoda a turma, na fase de discussdao de modo
a proporcionar uma diversidade de ideias matematicas adequadas ao
. propésito matematico da aula — e estas ndo sdao necessariamente dos alunos
Selecionar ] ~ o
gue se oferecem para ir ao quadro. A selecdo criteriosa pelo professor
proporciona que sejam asideias matematicas importantes as discutidas pela
turma, evitando que o desenvolvimento da discussao fique a mercé das

estratégias que apresentam os voluntarios.

Esta pratica da-se quase em simultaneo com a anterior, e € muito orientada
pelo percurso de exploracdo das ideias matematicas que o professor entende
Sequenciar | ser mais adequado para os seus alunos tendo em vista atingir o propésito
matematico da aula. Ao tomar decisGes ponderadas acerca da ordem pela
gual se déd a apresentacdo e partilha dos trabalhos dos alunos, o professor
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pode maximizar as hipdteses de a discussdo e sintese serem
matematicamente bem sucedidas.

Esta pratica da-se imediatamente a seguir a discussao das diferentes
resolucdes e, muitas vezes, pode ainda comecar durante a mesma. E
importante sublinhar que o propédsito dasdiscussdes nao é realizar um desfile
de apresentacoes separadas de diferentes respostas ou estratégias de
Estabel resolver uma dada tarefa; o propdsito das discussGes é relacionar as
stabe fcer apresentacles com vista ao desenvolvimento coletivode ideias matematicas
conexoes poderosas que sintetizam as aprendizagens matematicas dos alunos. Para tal,
o professor convida os alunos a analisar, comparar e confrontar as diferentes
resolucdes apresentadas, identificar o que tém de semelhante ou de distinto,
quaissdo as potencialidades e mais valias de cada uma delas, esperando que

desta andlise retirem heuristicas para abordar tarefas futuras.

Esta praticatem porobjetivo a sistematizacdo das aprendizagens dos alunos,
tendo em vista o propdsito matematico da aula. Para isso, o professor pode
estabelecer relagdes entre os conhecimentos matematicos mobilizados pelos
alunos na resolucdo e discussdo da tarefa, e apresentar as representacdes
formais de conceitos e ideias matematicas, regras, férmulas, propriedades.
Nessa fase, é importante que o professor valorize a sistematizacao de
Sistematizar | conhecimentos matematicos, e mostre aos alunos aimportancia de regras ou
generalizagdes, evidenciando que os conhecimentos matematicos discutidos
a partir de uma tarefa podem ser explorados em outros contextos
matematicos e também em outra dreas do conhecimento. Também é
importante que os alunos registrem os conhecimentos matematicos
sistematizados, e identifiquem representacdo semelhantes em seu livro
didatico, de modo que possam recorrer a eles quando necessario.

Com a pratica do ensino exploratério de Matematica, nesta unidade didatica, busca-se
promover o estudo e aprendizagem das fracdes com compreensdo, acreditamos que o
trabalho em equipe e a justificagdo dos meios usados pararesolver a situagao proposta devera
mobilizar o pensamento matemadtico do aluno de forma a produzir significado para que
realmente haja compreensdo do que é proposto e para a formaliza¢do de novos conceitos.
Sendo essa a perspectiva que ird nortear o desenvolvimento de todas as aulas, apresentamos
a seguir algumas orientacoes gerais para o desenvolvimento de todas as tarefas propostas:
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= aturma devera estar organizada em grupos de no maximo quatro alunos;

= a0 propor a tarefa o professor devera fazer a leitura e dar as orientagles
necessdrias, tomando o cuidado parando induzir o aluno quanto a sua resolugao
e estratégias que deve usar;

= 0s alunos devem resolver a tarefa a partir do conhecimento que possuem e
usando as estratégias que julgarem necessarias, mas sempre deverao justificar o
processo por eles utilizado;

= enqguanto os alunos resolvem a tarefa o professor devera monitorar o trabalho
passando por todas as equipes encorajando-os e auxiliando-os no que for
necessario. Nesse momento é importante ir observando e selecionando as
diferentes resolucdes que tenham potencial matematico parao propdsito da aula;

= estabelecer a ordem de apresentacdo das diferentes estratégias usadas para
resolucdo da tarefa de preferéncia da mais informal para a mais formal no que diz
respeito as representacdes matematicas que sdo objeto de estudo da aula;

= 0s grupos deverdo justificar as respostas e estratégias que usaram para resolver
as tarefas e o professor ira mediar a discussdao com a turma validando ou ndao o
resultado, explorando as ideias matematicas presentes no processo e fazendo as
conexdes necessarias para explicar o conteddo matematico envolvido.

No caso da Tarefa 1 - O nimero racional e suas diferentes representacdes, o material
necessdrio para cada aluno: 6 (seis) tiras de papel cartdo, de mesmo tamanho, uma de cada
cor (branca, cor derosa, verde, azul, amarelo e vermelho), tesoura, régua e canetas coloridas.
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